











606 EUVRES DE FERMAT. — TRADUCTIONS.
cum problema nostrum ne attingerint (') quidem, imo illud difficilli-
mum videantur judicasse (*).

Quartum problema negativum hoc erat : Nullum in numeris est
triangulum rectangulum cujus area sit numerus quadratus. Hujus
demonstrationem existimat author Commercii dedisse in pagina sui
libelli ultima : sed ne hic quidem demonstrationem ullamn deteximus.
Supponit quippe pro medio demonstrationis theorema sequens : Dif-
ferentia duorum quadratorum atque eorumdem medius proportionalis
non possunt esse plani similes : quod nihil aliud est quam obscurum
per obscurius aut saltem @que obscurum probare. Licet enim verum
nobis esse constet theorema illud suppositum, cur tamen illud non
demonstraverit author non video, cum non minorem ipsius demon-
stratio, quam demonstratio theorematis, habeat ditficultatem.

Vides itaque (Vir Clarissime) quos evelli nostratibus scrupulos ab
authore illo operse pretium sit, ut omni ex parte victoriam conse-
quatur. Major certe (*) viee pars ab ipso jam peracta est, nec Phi-
listinis ulla satis tuta latebra aut effugium est contra Samsonem.
Effice (*) igitur (Vir Clarissime) ut tanti et tam celebres viri fractos
jam et labantes adversarios ab his quatuor vix satis fidis propugna-
culis actutum dejiciant, quo peracto plenwz vestratium victorize, con-
sentientibus vel nostratibus, plenus etiam triumphus accedet. Nec
addictum me minus aut jussis vestris obsequentem aut tu, Vir lllus-

trissime, aut ipsi quoque in posterum experientur. Vale.

A LILLUSTRISSIME ET crLArissIME Sik Kexgry Diepy.

Grace & vous, nous avons enfin entre les mains ce Commercium epts-
tolicurn qui souléve une premiére question, a savoir si des lettres par-
ticuliéres auraient du étre livrées au public non seulement sans 'aveu

1) Lisez attigerint.
) indicasse I.

) certae L.

) Effige L.
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de leurs auteurs, mais méme & leur insu et avant qu’ils en eussent
concu le moindre soupcon; personne ne pourra contester & juste titre
que dans cette occasion le droit des gens n’ait au moins subi une cer-
taine atteinte. Mais il ne faut peut-étre pas méler des questions mo-
rales & des sujets mathématiques; souffrons donc une pareille licence
a une illustre et savante nation, qui n’a pas voulua limiter sa gloire par
des barritres trop étroites. C'est 'amour de la patrie qui I'a emporté;
les bons citoyens désirent & tout prix étendre sa renommée et con-
sacrent leurs efforts & ce but. Mais a-t-il été, dans ce cas, compleéte-
ment atteint? Nos compatriotes semblent quelque peu en douter et,
quoique avec hésitation et sans assurance, se rappeler ces vers du

poete :
Mais parfois le courage revient au vaincu,
Et le Grec triomphant succombe a son tour.

Peuvent-ils renouveler la lutte ou, pour quelque motif au moins,
éviter le déshonnecur de la défaite? Il vous appartiendra d’en juger,
quand vous aurez lu ces quelques lignes.

Ce qui, jusqu’a présent, a été proposé a vos compatriotes peut étre
aisément distingué en deux classes de questions : d’une part, les pro-
blemes particuliers, de I'autre, les théoremes ou problemes univer-
sels et généraux. Dans la premiere classe rentrent les problemes des
parties aliquotes et les cas particuliers de la question sur les carrés
diminués de I'unité. Nous avons re¢u d’Angleterre une solution légi-
time pour tous les problemes de cette classe; cependant elle avait été
précédée par U'opuscule de M. F(renicle), grace auquel il était tres
facile d’analyser les nombres qu’il avait donnés et de déduire ainsi
sans aucune peine le mode et le procédé de construction. On peut
donc suspendre son jugement et afin d’écarter tout scrupule, s’il en
reste, réclamer & bon droit de vos compatriotes les démonstrations
des théorémes généraux qui constituent la seconde classe des ques-
tions proposées et pour lesquels ils n’ont eu de notre coté ni modele
ni secours. Or qu'ont-ils tenté ou produit & ce sujet? Je vais le dire.

Le principal théoréme était le suivant : Etant donné un nombre
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:ntier non carré, on peut déterminer une infinité de carrés entiers,
tels que le produit de chacun d’eux par le nombre donné, apres addi-
tion de I'unité, fasse un carré. Jajoute ici le mot entiers; quoiqu’en
effet, d’aprés ce qui précédait dans Décrit de notre ami (Fermat), il
soit plus clair que le jour que la question portait seulement sur les
nombres entiers, je n’ai aucune raison pour ne pas écarter désormais
toute ambiguité. Or P'auteur du Commercium affirme, pages 82 et
83 ('), qu'il peut facilement démontrer ce théoréme; bien plus il
fait entendre que la démonstration est expressément contenue dans
ce passage; mais nos analystes ne peuvent en reconnaitre aucunc
{race.

Le second théoréme était celui-ci : Aucun nombre cube ne peut
étre partagé en deux cubes rationels. Dans I'opuscule qu’il a publi¢
en 1657, F(renicle) n’a pas donné la démonstration de ce théoreme;
cependant il y a proposé une question analogue en ces termes :
Trouver deux, trois ou quatre, etc. hexagones centraux, tels que
leurs cotés different seulement d’une unité et que leur somme soit
égale & un cube (). Cette question peut en effet se ramener au pro-
bleme précédemment énoncé, partage d’un cube donné en deux cubes
rationels, pourvu que I'on ne compte pas 'unité parmi les hexagones
centraux, ainsi qu’au reste I'entend F(renicle) d’aprés sa définition
de I'hexagone. Vos compatriotes auraient donc du s’attacher aussitot
d chercher la démonstration désirée; mais je ne sais comment il se

(1) Foir ci-avant pages 433 & 435.
(2) Frenicle entend par hexagone central de coté », le nombre

I-I—Zﬁ(ll——l) =n3—(n —1)3.
1

La somme de p hexagones centraux consécutifs (des cotés » a » -+ p — 1) sera donc
(n4-p—1p3—(n—r1)s.

Demander qu’elle fasse un cube, revient donc & proposer de résoudre en nombres

entiers I'équation
(n-+p—1)3=(n—1)3-+ ¢

Frenicle exclut naturellement la solution #» =1, p = ¢.
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fait qu’ils aient absolument négligé les questions pour lesquelles ils
n’ont pas été devancés par les notres.

Le'troisieme théoreme général, qui peut étre concu sous forme de
probleme, était le suivant : Tout nombre donné somme de deux cubes
peut étre partagé en deux autres cubes; ou si vous préférez la propo-
sition comme probleme général : Un nombre somme de deux cubes
¢tant donné, le partager en deux autres cubes. Nous pouvons faire
varier ce partage a U'infini. Or pour ce probléme aucune régle géné-
rale n’a été fournie, comme nous le demandions, et dans le cas parti-
culier du nombre donné g, au lieu de le donner comme somme, ce
qui demande une profonde et abstruse recherche, il n’a été donné que
comme différence; chose a laquelle ni Viete ni Bachet sur Diophante
n’ont trouvé aucune difficulté, tandis qu’ils n’ont pas méme abordé
notre probléme, qu’au contraire ils semblent 'avoir trouvé tres dif-
ficile.

Enfin il y avait un quatricme théoreme général négatif : Il n’y a en
nombres aucun triangle rectangle dont l'aire fasse un nombre carré.
L’auteur du Commercium estime qu’il en a donné la démonstration &
la derniére page de son Livre ('); mais nous n’avons pas davantage
pu y découvrir aucune démonstration. Il suppose, en effet, comme
moyen de démonstration le théoréme suivant : La différence de deux
carrés et leur moyen proportionel ne peuvent étre des plans sem-
blables [c’est-a-dire des nombres dans le rapport de deux carrés
entiers |. Mais ce n’est la que prouver ce qui est obscur par une autre
assertiontencore plus obscure ou au moins aussi obscure. Nous recon-
naissons a la vérité comme exact ce théoreme supposé, mais je ne vois
pas pourquoi 'auteur du Commercium n’en a pas donné la démon-
stration qui certainement présente autant de difficulté que celle de
I’énoncé proposé.

Vous voyez ainsi quels scrupules cet auteur doit encore écarter
pour remporter sur les notres une victoire compléte. Sans aucun

(1) Lettre XLIV, page Goo.

Fermar, — 1. 77
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doute il a déja accompli la plus grande part de la route et, contre
ce Samson, les Philistins n’ont plus ni cachette ni refuge assez sur.
Obtenez donc que des héros aussi justement célebres délogent encore,
de ces quatre derniers retranchements i peine solides, leurs adver-
saires déjh épuisés et chancelants; cela fait, les votres auront pleine
victoire et plein triomphe, de 'aven méme des notres. En tous cas
vous me trouverez toujours aussi dévoué et obéissant a vos ordres et
je ne le serai pas moins a 'égard de nos adversaires.

eSS ——



ERRATA.

Tome I.

Avertissement, page xii, ligne 20 : La letire en question porte seulement lintitulé :
« Clarissimo Gassendo P. F. S. T. »; le nom de Fermat n’est donc indiqué que par la
phrase de Sorbiére citée Tome II, page 268, note.

Avertissement, pages xix et xx, voir Tome III, Avertissement, pages 1x-xv.

Page 237, note (1), woir Tome IlI, page 203, note (1).

Tome II.

Page 25, ligne 6 : au liew de B et C, lire D et C.
» 20, ligne derniére de la note 2 : au lieu de Nicalaus, lire Nicolaus.
» 151, titre courant : au lieu de XXX, lire XXIX.
» 180, ligne derniére : au lieu de 3 — /18, lire 3 — /8.
» 279, ligne 12 : au liew de B ad O, lire O ad B.
» 346 : ajouter & la lettre LXXXIV le Post-scriptum. Tome I, page 4o71.
» 3359, note 1 : le passage de Galilée dont il s’agit se trouve & la premiére page de la
quatrieme journée dans le Dialogue des Massimi Sistemi.
» 407, ligne avant-derniére : corriger quartam (texte de Wallis) en quintam.

Tome III.

Page 78, ligne 1o en rem. : au liew de RAB, lire RAC.
» 119, ligne 7 : au liew de par, lire pour.
» 124, litre courant : au liew de [133, 137], lire [ 136, 137].
» 415, ligne 10 : au liew de il, lire Elle.
» 427, ligne 9 : au lieu de 1°" octobre, lLre 1°* décembre.

FIN DU TOME TROISIEME.
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